Multiplikatywna teoria liczb (DMLT LMO)
Zestaw 5 - Wartosci srednie funkceji arytmetycznych i pewne sumy po

liczbach pierwszych

Zadanie 1. Pokaz, ze jezeli f jest funkcja arytmetyczng oraz F'(x) = 3, <, f(n), to
x x
Y E(Z) =Y r@| 5] =Y f).
m<z m d<z n<r din
Zadanie 2. Korzystajac z Zadania 1 pokaz, ze
S pn) O(1).
n<x n

Zadanie 3. Korzystajac z Zadania 1 pokaz, ze

Z d(n) =zlnz + O(x).

n<x
Zadanie 4. Niech f(z),g(z) beda funkcjami okreslonymi na zbiorze [1, 00). Pokaz, ze
x
o) =3 1 (%)
n<x n

wtedy i tylko wtedy, gdy

£@) = X nlnlg (%)

n<x

Zadanie 5. Pokaz, ze dla x > 2 mamy
(@) Ypca 5o = $In*z 4+ O(lnz)

(b) Ypee 22 = Link o 4 O(n* ' 2) dla k > 1.

Zadanie 6. Korzystajac z faktu, ze w(n) =Y, 1 pokaz, ze

pn

1Zw(n):1nlnx+c+0(1>,
x

< Inx

gdzie c jest stala z II twierdzenia Mertnesa.

Zadanie 7. Korzystajac z postulatu Bertranda pokaz, ze kazda liczbe naturalng wieksza od 1 mozna zapisaé

jako sume réznych liczb pierwszych.



