
Wstęp do algebry i teorii liczb

Zestaw 7 - Ciało liczb zespolonych

Zadanie 1. Oblicz wyrażenia:
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in dla n ∈ Z.g)

Zadanie 2. Rozwiąż równanie:

z2 = −6a) z2 = 2ib)

z2 = 8− 6ic) z2 = 1 + 4
√
5id)

z2 + 4z + 5 = 0e) z2 + (1 + 4i)z − (5 + i) = 0f)

z2 − 5z + 7− i = 0g) z = −z.h)

Zadanie 3. Na płaszczyźnie zespolonej narysować zbiór tych liczb z, które spełniają dany

warunek:

1 < <z ¬ 2a) |z| = 2b) |z| = ic)

1 ¬ |z − 1| < 3d) |z − i| = |z + i|e) |z|2 = 2<zf)

0 ¬ <z < 1, 0 < =z ¬ 1.g)

Zadanie 4. Przedstaw w postaci trygonometrycznej liczby: 8, i, 1− i, −
√
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√
3 oraz

4− 4i
√
3.

Zadanie 5. Doprowadź do najprostszej postaci liczby: (−
√
3+i)121, (1−i)93, (1+i)
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√
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Zadanie 6. Przedstawić następujące pierwiastki w postaci algebraicznej: 4
√
−1, 3
√
−i, 6
√
1 oraz

4
√
−8 + 8i

√
3.

Zadanie 7. Wyprowadź wzór na cos 5x, sin 5x.

Zadanie 8. Wyprowadź wzór przedstawiający cos5 x i sin5 x za pomocą pierwszych potęg funkcji

trygonometrycznych.
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