Wstep do algebry i teorii liczb

Zestaw 6 - Grupa permutacji
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Zadanie 1. Niech o = <415236> iT= (215463)' Obliczyé: o, o7, TOT, 0", T "0OT.

Zadanie 2. Zbudowa¢ tabelke dzialania w Ss.

Zadanie 3. W grupie S5 rozwigzaé réwnanie :
12345\ . _ (12345

(a) (52143)*’”‘(35124)

(b) (123485),(12845) _ (12345
15432 25314) ~ \31524

(c) (12845 _1m 12345) _ (12345
54132 41253) — \24153)"

Zadanie 4. Dang permutacje o € Sy przedstawi¢ w postaci iloczynu transpozycji. Czy permu-

tacja o jest parzysta czy nieparzysta? Okresl znak tej permutacji.

123456789
629871354

Zadanie 5. Pokaz, ze funkcja f : S, — {—1,1} okre$lona wzorem f(o) = sgn(o) jest homomor-

fizmem grup dla dowolnego n > 2, gdzie grupa {—1, 1} rozwazana jest ze zwyklym mnozeniem.

Zadanie 6. Korzystajac z rozktadu na cykle roztaczne pokaz, ze dla dowolnej permutacji o € Sg
istnieje k < 6, takie ze o = id. Czy zawsze prawdziwe jest analogiczne stwierdzenie, gdy liczbe

6 zamienimy przez dowolng liczbe naturalng n > 27



